CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
”SPIRU HARET”
EDITIA A XXII-A, 20 MAI 2023

Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si
protectia mediului

CLASA AXII- A

1. Pe multimea R a numerelor reale se considera legea de compozitie ” 7 definita prin:
x*xy=u1zy— 3(x+y)+ 12, oricare ar fi z,y € R.

a) Aratati ca multimea M = (2,4) este parte stabila a lui R in raport cu legea ” .
b) Aratati cd 26 < zyz — 3(zy +yz + z2) + W x + y + 2) < 28, Va,y,z € (2,4).
¢) Rezolvati in R ecuatia: gxx*---xx ==x

de 2023 de ori

2. Fie polinomul f = X2 —3X +m, unde m € R si 1, T2, 3 radacinile sale.

a) Pentru m = 2, determinati radécinile polinomului f.
b) Aritati cid pentru orice m € R, x} + x5 + 23 — 18 = 0.

¢) Determinati valorile lui m € R pentru care f are toate radicinile intregi.

3. Se considerd functia f : (0;4+00) = R, f(z) = zIn®z.

a) Determinati primitiva functiei f al cirei grafic are in punctul de abscisd zy = e tangenta
y = ex.

b) Se considera functia g : (0;+00) — R, g(z) = 7@ Aflati numérul real a > e pentru

z2lnx’
care aria subgraficului delimitat de dreptele 2 = e, x = a si graficul functiei ¢ este 2

s.
¢) Calculati:
¢ Inz
/1 z(1+Inz) de

4. Se considera functia f : [0,1] — [0,+00) continuad cu proprietatea ca f(z) = f(1 — z),
Vz € [0,1]. Ardtati ca:

1 z4f(x _
a) Jy 1+2f((z)) dr = 3.
1 9y
b) [y 1-25-2f(1m)dI: .

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este punctat de la 0 la 7.
Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.



