CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
”SPIRU HARET”
EDITIA A XXII-A, 20 MAI 2023

Filiera teoretica: Profilul real - Stiinte ale naturii

CLASA AXII- A

2 1 > si multimea G = {X, = Ir +aA , a > —1}.

1. Se considera matricea A = <_2 1

a) Aratati ca (G, -) este grup abelian.

b) Demonstrati ca functia f : G — R, f(X,) = In(a + 1) este izomorfism de la
grupul (G,-) la grupul (R,-).
c) Aratatica X;-Xo----- Xn=Xmny1p—1,n €N, n>2.

2. Sa se determine primitivele functiilor:

a‘) f : (0,—|—OO) %R)v f(x) = m'
b) f:(0,7) = R, f(r) = Hsinzer,

14cosx

c) f:(l,400) =R, f(z) = z%’/%'

3. Fie f=X3-X+1,9g=X°-5X44+X34+15X%2-3X -9, f,g € R[X]

a) Daca 1, x2, x3 sunt radacinile lui f, sa se calculeze g(z1) + g(x2) + g(x3).

b) S& se determine rad&cinile lui g.

4. Pentru fiecare n € N*, se considera functia f, : [0,1] = R, f,(z) = (1 — )"

a) Sa se calculeze fol f3(z)dx.

b) Sa se arate ca fol xfn(x)de = m, Vn € N*.

¢) S& se calculeze lim,, fol fn (%)dw

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este punctat de la 0 la 7.
Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.



